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A teoria das frações cont́ınuas descreve como obter as melhores aproximações de um dado
número real por números racionais, e tem relações inteŕınsecas com o estudo de sistemas
dinâmicos, particularmente com o estudo da dinâmica da transformação de Gauss.

Vamos discutir alguns problemas de aproximações diofantinas (mais especificamente,
sobre aproximações de números reais por números racionais) relacionados a sistemas
dinâmicos e a geometria fractal. Discutiremos alguns resultados sobre propriedades geométricas
e a estrutura fractal dos espectros de Markov e Lagrange clássicos - em particular sobre
as dimensões de Hausdorff de interseções desses conjuntos com semirretas: elas sempre
coincidem, e tomam (dependendo da escolha da semirreta) todos os valores do intervalo
[0, 1].

Vamos discutir também um trabalho recente em colaboração com Yann Bugeaud sobre
números reais t́ıpicos (com relação à medida de Lebesgue) do ponto de vista de aprox-
imações diofantinas - vamos ver que, num certo sentido (relacionado ao teorema de Khint-
chine), não existem números reais t́ıpicos do ponto de vista de aproximações diofantinas, e
vamos determinar dimensões fractais de certos conjuntos excepcionais relacionados a esse
tipo de problema.
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